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Dik iz Disimler

Noktanin dogruya dik iz diistimu:

E
A
) o ;d
hal AI Ll

Dogru pargasinin dogruya dik izdlsiimii:

[AB] dogru pargasinin d dogrusuna dik izdlisimu bir dogru

A noktasinin d dogrusuna

dik izdisimU A' noktasidir.

parcasi veya bir noktadir.

Bir cokgenin dogruya dik izdigumii:

B A
/@D

Bir noktanin diizleme dik izdliglimii:

ABCD doértgeninin d
dogrusuna dik izdusimu bir
dogdru pargasidir.

A
E E duzleminin disindaki bir A
noktasinin E duzlemine dik
;:,' izdlisimii A' noktasidir.

Bir dogru pargamgln diizleme dik izdiigiimii: A

[AB] dogru pargasinin E diizlemine dik izdigiima bir dogru

pargasi veya bir noktadir.

Bir seklin bir diizlem lizerindeki dik izdiigtimi:

E S' bolgesi, S bolgesinin F
TR diizlemi tGzerindeki dik
N A .
izdUsUmaddr.
E ve F dizlemleri paralel ise
- Alan (S) = Alan (S'),
DEERG aralel degil ise
Eg = o p 9
~ L Alan (S') < Alan (S)

Paralel iki dogrunun diizleme dik izdiigliimleri:

e B
y T 2
S c,
E E
«l E o .
A_s B - A B
e D,/
A
B D
= Paralel iki dogrunun E
dizlemine dik izdusumleri
;l "y paralel iki dogru, tek bir
dogdru veya iki nokta

olabilir.

Kesisen iki dogrunun diizleme dik izdiisiimu:
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Kesisen iki dogrunun dizleme dik iz disimu kesisen iki dogru

D

veya tek bir dogrudur.

Bir dogrunun bir diizlemle yaptig: aci:

\

A
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Dogrunun dizlem tzerindeki
dik izdisimu ile yaptig1 dar

aglya denir.

o d dogrusu ile E dizlemi

arasindaki agidir.
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Dik iz Disimler

Olcek aci:

Kesisen iki dizlemdten her

biri icinde arakesite ayni

noktadan dik olarak ¢izilen
~ iki dogru arasindaki agiya

(o0 ) 6lcek agi denir.

F\ ¢ =90° ise E LFdir.

57

F

S'=S.cosa

|A'B| = |AB| . cosa [LK] € E [LK] nin dik izdusima

[LK] // [L'K] ise |LK]| = |L'K] olur.

Diizlemde bir seklin bir dogruya gore simetrigi:

A E
A et A
B ﬂ l j ':: R B'
H *] i .
(o3 Cc

v
d: simetri ekseni

Sonuglar:

1) Bir dogruya gére simetrik sekiller birbirine estir.

2) Bir dogru pargasinin orta dikmesi, bu dogru pargasinin simetri
eksenidir.

3) Bir dogru bir sekli simetrik iki pargaya ayirirsa; bu dogruya seklin
simetri ekseni denir.

4) Bir noktaya gore simetrik iki sekil birbirine estir.

1. Duzlemin disindaki bir P noktasinin diizlem Uzerindeki bir
dogruya uzakhigi 4/2 cm, diizleme olan uzakligi 4 cm olduguna
gore, P noktasinin diizleme dik izdisimu olan noktanin dogruya
olan uzakligi kag cm dir?

A) 4 B) 6 C)8 D) 6v2 E)9

2. Kenar uzunluklari 10 cm ve 11 cm olan bir dikdértgenin,
bulundugu duzlemle 60° lik a¢I yapan diizlem Uzerindeki dik
izdiisiim alani kag cm? dir?

A)55/2  B)6042 C)55

D) 60 E) 110

3. A(3, 3) ve B (7, 7) ise [AB] nin x = 2 dogrusu Uzerindeki dik
izdistimantn uzunlugu kag birimdir?

A)2 B) 3 C) 4 D)6 E)8

Dikdértgen seklindeki
D, ve D, kesigen
dizlemlerinin dlgek
acisi1 60° dir.

IDFI =8 cm

EF Gzerindeki bir noktanin ABCD diizlemine uzakligi kag cm dir?

A)2 B)2y3 C)4 D) 43 E)6

5. D, ve D, kesisen diizlemlerinin dlgek agisi 45° dir. D, diizlemi
icinde bulunan ve duzlemlerinin arakesit dogrusuna uzakligi 8 cm
olan bir noktanin, D, diizlemine uzakhgi kag cm dir?

A)8 B)sv2 C)4 D)4/2 E)2v2

6. Bir diizlem ile 30° lik acl yapan 16 cm lik bir dogru pargasinin
bu diizlem Gzerindeki izdisimunin uzunlugu kag cm dir?

A) 4 B)a3 C)8 D)2

E)s3
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Prizmalar

Prizmatik Yiizey:
Verilen bir d dogrusuna paralel
4 olarak bir gokgenin ¢evresinde

hareket eden k dogrusunun

meydana getirdigi ylzeye

prizmatik ylizey denir.
Sekilde, [AB], [BC], [CD], [DE]

ve [EA] kenarlarindan gegen

duzlemler, bir prizmatik ytzey

v olusturur.

Prizma:

.~ Bir prizmatik ylizeyin paralel

iki duzlem arasinda kalan

p Pargasina prizma denir.
Prizmalar tabanlarini

olusturan g¢okgenlerin kenar

Sekildeki Giggen prizmada;

* AB'C' iiggeni alt taban, ABC (iggeni Ust tabandir.

* [AA1, [BB'], ve [CC'] dogru pargalari bu prizmanin yanal
ayritlandir.

* [AB], [BC] ve [CA] dogru pargalar Ust taban ayritlaridir.
* [A'B'], [B'C] ve [C'A] dogru pargalari alt taban ayritlaridir.
* Prizmanin yan yuzeyleri birer paralelkenardir.

* Prizmanin iki tabani arasindaki uzakliga prizmanin yuksekligi
denir.

* Prizmanin tim alani prizmanin yanal alani ile alt ve Ust
tabanlarinin alanlari toplamina esittir.

* Prizmanin hacmi taban alani ile yiksekliginin garpimina esittir.

Dik Prizma:

Yan ayritlari taban
dizlemlerine dik olan

prizmaya dik prizma denir.
Dik prizmanin yan yuzleri
h=/ birer dikdértgendir. Yan

c ayritlarinin uzunluklari

A
sayllarina gore adlandiriliriar.

prizmanin yiksekligine esittir.

Egik Prizma:

Diizgiin Prizma:

Bir prizmanin yan ayritlari
taban duzlemine dik
degilse bdyle bir prizmaya
egik prizma denir.

Egik prizmanin yan yizleri

birer paralelkenardir.

Tabanlari diizguin cokgen olan dik prizmaya duzglin prizma

denir. Duzgn prizmanin yan yuzleri birer dikdértgen olup

hepsi birbirine estir.

Paralelyiiz:

Dikddrtgenler Prizmasi:

Dl a cl
a
A B 2
5 a
 f
0} e
-~ ) a
A a B
f=3a’ S=6a’

S =2(ab + ac + bc)

Tabanlari paralelkenar olan
prizmaya paralelyliz denir.
Bir paralelytzin alti yizi de
paralelkenardir.

Tabanlari dikdértgen olan dik
prizmaya dikdortgenler
prizmasi denir. Dikdértgenler
prizmasi 6zel bir
paralelytzddr.

[BD] = f : cisim késegeni

S: toplam ylizey alani

V: cismin hacmi

V=a.b.c

Batin ayritlar esit uzunlukta
olan dikddrtgenler prizmasina
kip denir. Kipun alti yizi de
kare olup birbirine esittir.
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Prizmalar

Silindir:
Tabanlari daire olan
xo_r/ prizmalara dairesel silindir
denir. Silindirler tabanlarina
gbre adlandirilirlar.
Dairesel silindir, eliptik
silindir, ... vs.
Acik yanal yuzeyi bir
o Tr dikdértgen olan silindire dik
dairesel silindir denir.
S=2xrh+2nr
=n.r’.h
A
h
< 2nr >
: v
ornek:

ornek:

Sekilde verilenlere gdre kipin;
a) yuzey késegeni kag birimdir?
b) cisim kdsegeni kag birimdir?

c) toplam yuizey alani kag birim
karedir?

d) hacmi kag birim kiptur?

Sekildeki dik silindirin

a) Toplam ylizey alani kag birim
karedir?

b) Hacmi kag birim kuptir?

1. Taban alani 50 cm? ve ylksekligi 6 cm olan bir prizmanin
hacmi kag cm’ tir?

2. Bir dikdértgenler prizmasinin hacmi 480 cm’ ve ayritlari 3, 4, 5
ile orantilidir. Buna gore,

a) Prizmanin alani kag cm’ dir?

b) Prizmanin cisim késegen uzunlugu kag¢ cm dir?

3. Bir dikdortgenler prizmasinin a, b, ¢ ayritlari arasinda
—+—+—-=— pagintisi vardir. Buna gére alani 120 cm’ olan

dikdértgenler prizmasinin hacmi kag cm? tir?

4. Farkli ylizeylerinin alanlari 9, 16 ve 25 er cm’ olan
dikdértgenler prizmasinin hacmi kag cm ° tiir?

5. Kenarlari 10 ve 5 birim olan bir dikdértgenin uzun kenari
etrafinda 180° déndiriimesiyle olugan cismin hacmi kag cm’tiir?
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Piramitler

Piramit:

Bir duzlemsel ¢cokgen ile
bunun dizlemi diginda bir nokta
verilsin. Bu noktayi gokgenin

koseleriyle birlestirelim. Olusan

Ucgensel bolgelerle, cokgensel

bdlgenin sinirladigi cisme

piramit denir.

Sekildeki, ABCD ¢okgenine, piramidin tabani, T noktasina
tepesi, [TA], [TB], .... dogru pargalarina yan ayritlari, [TE]
uzunluguna yan ylze ait yikseklik, [TH] uzunluguna ise
piramidin ytksekligi denir.

Piramitler de tabanini olusturan gokgenin kenar sayisina gére

adlandirihir. Uggen piramit, beggen piramit, v.s.

Tabanalanyx yiikseklik
3

Hacim=V =

Alan = S = Yanal alan + Taban alani

Diizgiin Piramit:

Tabani dizgiin gokgen olan ve
yukseklik ayagi taban merkezinde
bulunan piramide diizglin piramit
denir.

Dlzgun piramidin yan yuzleri
birbirine es ikizkenar G¢genlerden

olusur.

Duizglin piramidin yanal ayritlarinin

uzunluklari birbirine esittir.

Duzgiin Dortyuzlii:
Batun ayritlari birbirine esit olan

Ucgen piramide diizgin dortyzIi

denir. Duzgin dértylzlunin tim

yuzleri birbirine es olan eskenar

Ucgenlerdir.
TH=h= a/e
3
3
2
s=a’\3 V= a1\2/—

Kesik Piramit:

Sekil 2

Tabanlarinin alanlan G,

piramidin hacmi;

Hacim=V,

Sonuglar:

esik piramit =

Bir piramit, tabanina paralel
bir duzlemle kesildiginde,
taban ile duzlem arasinda
kalan kisma kesik piramit

denir.

Bir diizglin kesik piramidin yanal
alany, alt ve Ust tabanlarin
cevreleri toplaminin yarisi ile

yanal yuksekligin ¢carpimina esittir.

(G +cH.nY
2

Yanalalan=Y =

G' ve yuksekligi h olan bir kesik

Vv,

kiigiik piramit

Ve

iiyiik piramit

Sekil 1 de, A(ABCD) = G ve A(AB'C'D') = G'ise;

GI

G

_h’
h,’

Sekil 1 de, kiicik piramidin hacmi V, ve kesik piramidin

hacmi V, ise;

<

+
<
=2

Diizgiin Sekiz Yiizlii:

h?
3
2

Batin ayritlar a uzunlugunda
olan, iki kare piramit taban tabana
yapistirilirsa diizgiin sekiz yizIi
elde edilir.

Batin yuzleri, birbirine es olan

eskenar uggenlerdir.

a2

= Alan =S = 2.2%/3

a’\2
3

[TH|=

Hacim=V =
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Piramitler
Koni: Kesik Koni :
Tabani daire olan piramitlere dairesel koni denir. Koniler Bir dairesel koniyi tabanina paralel bir dizlemle kestigimizde,
tabanlarina gére adlandirilir. Dairesel koni, eliptik koni ... v.s. taban ile dizlem arasinda kalan cisme kesik koni denir.

Dik Dairesel Koni :
T Tabani daire olan ve ylksekligi

tabanin merkezinden gegen
koniye dik dairesel koni denir.
a: Yanal ayrit (ana dogru)

h: Yukseklik

r: Taban yarigapi Sekil 1 Sekil 2

2 2 2 .
a =h +r dir.

t.r2h Sekil 1 de, kiigik piramidin hacmi V, ve kesik piramidin
Hacim =V = 3 hacmi V, ise;
Hacim=V, =V, -V,

kesik koni biiyiik koni kiigiik koni

Koninin Alani :

Koninin alani taban alani ile yanal alaninin toplamina esittir. Vv,

Yani; yanal alani Y, taban alani G ile gdsterirsek, koninin alani;
S=G+Ydi.
Yanal alan: Dik dairesel koninin yanal alani taban ¢evresinin

yarisi ve yanal ayritinin uzunlugu ¢arpimina esittir.

Kiire :

Uzayda sabit bir noktadan esit
uzaklikta olan noktalarin
birlesim kiimesine (Geometrik
Yerine) kire yizeyi, bu ylzeyle

sinirlanan cisme kire denir.

Sabit noktaya kirenin merkezi,

Al
T sabit uzunluga da kurenin
yarigapi denir.
r yarigaph kirenin alant: S=4.n v
— . 4 3
r yarigaph kirenin hacmi: V=5 T.r
2 T ve Y=m.r.

360 a
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Kiire :

Uzayda sabit bir noktadan esit
uzaklikta olan noktalarin
birlesim kiimesine (Geometrik
Yerine) kire ylizeyi, bu ylzeyle

sinirlanan cisme kire denir.

Sabit noktaya kirenin merkezi,
sabit uzunluga da kurenin

yarigapi denir.

r yarigapl kiirenin alani:

r yarigapl kirenin hacmi: V=

Kiire Kusag :

Bir kire ylzeyinin paralel iki

dizlem arasinda kalan kismina

kire kusagi denir.
Birbirlerine paralel olan kesit

cemberlerine, bu kusagdin

tabanlari, iki taban arasindaki

uzakliga da kusagin yuksekligi

denir.

Kire kusaginin alani; A=2n.r.h

Kiire Kapag: :

Bir kire ylzeyi bir dizlemle
kesildigi zaman olusan iki
parcanin her birine kire kapagdi

denir.

Kurenin yarigap! r ve kire kapaginin yiksekligi h oldugunda

kiire kapaginin alani, A=2m.r.h dir.

Kiire Pargasi:

Bir kire kapag! ile bu kapagin
taban dairesi tarafindan
sinirlanan cisme kire pargasi

denir.

Kirenin yaricapi r, kiire pargasinin yiksekligi h ise, kure

parcasinin hacmi; V=%nh2(3r-h) dir.

Kiire Dilimi:
o Herhangi bir kiirenin bir [PH]
¢apindan gegen iki yarim
r diizlem ile arasinda kalan
o. kismina kiire dilimi denir.
§0‘~I
AN
(AN
H

Bu iki yarim dizlem arasindaki agi o ve kiirenin yaricapi r ise;

2
Kuare diliminin alani; A= %™
90°
_o.mr®

Kire diliminin hacmi; A
270°
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E, // E, ve ABCD = AB'C'D' olsun. Bu durumda ABCD ve AB'C'D' dértgenlerinin her noktasinin birlestiriimesinden olugan cisme

prizma denir. E§er bu prizmanin yan ayritlar taban diizlemine dik degilse bu prizmaya egik prizma denir.

1. Prizma tabanina gore isimlendirilir.
2. Yanal yuzleri birer paralelkenardir.
3.|AA| = |BB| = |CC'| =|DD'| = ¢ = Yanal ayrit uzunlugu
[BK| = |CH| = h ='yukseklik
A(ABCD) = A(AB'C'D') = A(QPRS) = G = Taban alani
A(QP'SR) = G' = Dik kesit alan|
V: Hacim
o: Taban duzlemi ile dik kesit arasindaki dlcek agl
0: Ayritlarin taban duizlemi ile yaptigi agi
C: Taban gevresi
C': Dik kesitin gevresi
S: Tim alan
Y,: Yanal alan
4. 6+o = 90°
Y, =Gt
G'= G.cosa = G.sind
V=Gh=Gt

sino= N = h=tsino
]
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